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Analysis - Komplettübersicht

• Interpretation im Sachzusammenhang

• Ablauf Kurvendiskussion

• Ableiten → Was bringt es?

• Integrieren → Wozu?

• Besonderes

 Tangenten, Linearisieren

 Extremwertproblem, Optimierung
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Analysis - Komplettübersicht

• Ganzrationale Funktionen

• Exponentialfunktionen, e-Funktionen

• Logarithmische Funktionen

• Gebrochen rationale Funktionen

• Trigonometrische Funktionen
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Kurvendiskussion 𝑓𝑓 𝑥𝑥 = …

• Definitionsbereich 𝐷𝐷, Wertebereich 𝑊𝑊

• Verhalten an den Rändern von 𝐷𝐷 ( lim
𝑥𝑥→∞

… )

• Symmetrieregeln (Punkt- / Achsensymmetrie?)

• Achsenschnittpunkte (Nullstellen, y-Achsenabschnitt)

• Extrempunkte (Extremstellen, Hoch- oder Tiefpunkt?)

• Wendepunkte, Krümmungsverhalten

• Zeichnen
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Definitionsbereich 𝑫𝑫, Wertebereich 𝑾𝑾

Definitionsbereich 𝐷𝐷:

• Definitionsbereich einer Funktion ist die Menge aller x-Werte, für die die Funktion definiert ist

Wertebereich 𝑊𝑊:

• Wertebereich einer Funktion ist die Menge aller y-Werte der Funktion
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Definitionsbereich 𝑫𝑫, Wertebereich 𝑾𝑾
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Definitionsbereich 𝑫𝑫, Wertebereich 𝑾𝑾
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Definitionsbereich 𝑫𝑫, Wertebereich 𝑾𝑾

Gebrochen rationale Funktionen:
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Definitionsbereich 𝑫𝑫, Wertebereich 𝑾𝑾

𝑥𝑥 = 0 ist eine sogenannte Definitionslücke. An dem Punkt ist die Funktion nicht definiert!



Analysis

10© examio

Verhalten an den Rändern - ganzrationale Funktionen
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Verhalten an den Rändern – gebrochen rationale Funktionen
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Verhalten an den Rändern – gebrochen rationale Funktionen
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Achsensymmetrie / Punktsymmetrie
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Achsensymmetrie / Punktsymmetrie
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Logarithmus

log𝑎𝑎𝑏𝑏 = 𝑏𝑏 ∗ log𝑎𝑎
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Logarithmus
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Logarithmus

ln(𝑎𝑎 ∗ 𝑏𝑏) = ln𝑎𝑎 + ln 𝑏𝑏

ln 𝑒𝑒𝑥𝑥 = 𝑥𝑥 ∗ ln 𝑒𝑒 = 𝑥𝑥 ∗ 1 = 𝑥𝑥

ln 𝑒𝑒3𝑥𝑥 = 3𝑥𝑥 ∗ ln 𝑒𝑒 = 3𝑥𝑥 ∗ 1 = 3𝑥𝑥
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Ableiten

1
𝑥𝑥

= 𝑥𝑥−1 → 𝑓𝑓𝑓(𝑥𝑥−1) = −1 𝑥𝑥−2 = − 1
𝑥𝑥2

1
2𝑥𝑥

= 1
2
𝑥𝑥−1 → 𝑓𝑓𝑓(1

2
𝑥𝑥−1) = −1

2
𝑥𝑥−2 = − 1

2𝑥𝑥2



Analysis

19© examio

Ableiten
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Ableiten
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Ableiten

𝑚𝑚 = 2

𝑓𝑓 𝑥𝑥 = 𝑥𝑥2 + 1
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Extremwerte
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Extremwerte
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Extremwerte
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Extremwerte
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Wendepunkte
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Wendepunkte
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Produktregel

𝑓𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢 + 𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢 + 𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢‘
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Produktregel

𝑓𝑓𝑓(sin(3𝑥𝑥)) = cos(3𝑥𝑥) ∗ 3 = 3cos(3𝑥𝑥)
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Produktregel
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Integrale

"𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅
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Integrale
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Partielle Integration
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Partielle Integration

𝑓𝑓 𝑥𝑥 = 𝑥𝑥 ∗ 𝑒𝑒3𝑥𝑥

𝐹𝐹 𝑥𝑥 = 𝑥𝑥 ∗
1
3 𝑒𝑒

3𝑥𝑥 − �1 ∗
1
3 𝑒𝑒

3𝑥𝑥 𝑑𝑑𝑑𝑑 =

u     v‘

u     v u‘     v

= 𝑥𝑥 ∗
1
3 𝑒𝑒

3𝑥𝑥 −
1
3�𝑒𝑒3𝑥𝑥 𝑑𝑑𝑑𝑑

= 𝑥𝑥 ∗
1
3 𝑒𝑒

3𝑥𝑥 −
1
3 ∗

1
3 ∗ 𝑒𝑒

3𝑥𝑥

= 𝑒𝑒3𝑥𝑥 ∗ (
1
3 𝑥𝑥 −

1
9)
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Partielle Integration
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Partielle Integration
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Substitution
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Substitution
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Substitution
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Substitution
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Substitution
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Extremwertprobleme
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Extremwertprobleme

1. Was muss maximiert oder minimiert werden? 𝐴𝐴 = 𝑎𝑎 � 𝑏𝑏 (HB)
 „Hauptbedingung“

2. Was ist die Nebenbedingung? 𝑈𝑈 = 2𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 16 (NB)

3. NB umstellen und nach einer Variable auflösen 𝑎𝑎 = 8 − 1𝑏𝑏

4. NB in HB einsetzen 𝐴𝐴(𝑏𝑏) = (8 − 1𝑏𝑏) � 𝑏𝑏 (ZF)

5. Zielfunktion (ZF) aus 4. zusammenfassen 𝐴𝐴(𝑏𝑏) = 8𝑏𝑏 − 𝑏𝑏2

6. Extremwerte bestimmen 𝐴𝐴′ 𝑏𝑏 = 8 − 2𝑏𝑏 = 0
𝐴𝐴′′ 𝑏𝑏 = −2 < 0 → Maximum

𝑏𝑏 = 4 → 𝑎𝑎 = 4 (folgt daraus automatisch)
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Extremwertprobleme
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Extremwertprobleme
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Extremwertprobleme
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Extremwertprobleme
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Beispielaufgabe

Aus: Lambacher Schweizer
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Beispielaufgabe
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Beispielaufgabe
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Beispielaufgabe
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Beispielaufgabe
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Beispielaufgabe
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Beispielaufgabe
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Beispielaufgabe
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